Devoir sur table n° 6 sujet A 23/01/2006

Exercice n° 1 (autour du théoreme de Pythagore, veion A) — 5 points

Soit ABC un triangle rectangle en C. On natee BC,b = AC etc = AB. Le cercle de centre B
passant par A coupe (BC) en E et F (tels que CE)eCrecoupe (CA) en D.

1. Faire une figure.

2. Comment s’écrit I'égalité de Pythagore en utilisanb etc? On se propose dans les questions
suivantes de démontrer cette égalité.

3. Montrer que les triangles CDF et CEA sont sembkable

4. En déduire successivement les éga E & et CFx CE = CAx CD.

5. En exprimant les longueurs CF, CE, CA et CD entionaea, b et/ouc, et conclure.
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Exercice n° 2 (dans un triangle) — 5 points A

Sur la figure ci-contre, AF = BF =EF =5 et AB £B BC = 3.

1. Montrer que les triangles FAB et BAC sont semblalde en
déduire AC.

2. Montrer que (AC) // (BF), et en déduire CD.

3. Calculer alors ED.

Exercice n° 3 (dans un autre triangle.).— 6 points

Soit ABC un triangle quelconque. Soit | le milieet BC] et J le milieu de [AC]. Soit H le pied de la

hauteur issue de C. Le but de cet exercice eséh@utrer que BCA = [HJ.

Faire une figure.

Démontrez que H appartient au cercle de diamét@d.[Bn déduire que BC =21H.
Par une méthode semblable, démontrez que AG 32

Démontrez que AB = 2 1J.

Déduire des 3 résultats précédents que les triod@€ et IJH sont semblables.

Quel est le sommet homologue de C ? En déduir@ﬂl\ﬁe: HJ.
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Exercice n° 4 (et encore dans un autre triangle).— 4 points

ABC est un triangle quelconque. La bissectrice&dmupe (BC) en |, et la paralléle a (AC) passant
par B coupe (Al) en D.
. Montrer que le triangle ABD est isocele en B.
2. Montrer que les triangles IAC et IDB sor
semblables.

3. Déduire des deux questions précédentes:—%ue

AB
AC
4. Quel est le rapport des aires des triangles IAE
IAC ? Justifier.



